Вариант 1
Записать уравнение окружности, радиус которой 2, если известно, что окружность проходит через вершину кривой 
[image: image1.wmf]2

220
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, а центр окружности принадлежит прямой 
[image: image2.wmf]0
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. Сделать рисунок.

Решение:

Окружность проходит через вершину кривой 
[image: image3.wmf]2
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xxy
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. Преобразуем:


[image: image4.wmf]2
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Найдем центр кривой по формуле:

 
[image: image5.wmf]0
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Окружность проходит через точку Т(1;-3).

Уравнение окружности:


[image: image6.wmf](
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Где 
[image: image7.wmf](
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 - точка центр окружности, 
[image: image8.wmf]R

- радиус равный 2.

По условию центр окружности принадлежит прямой 
[image: image9.wmf]0
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. Следовательно:

[image: image10.wmf]yx
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. То есть 
[image: image11.wmf]центрцентр
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. Подставим все известные данные в формулу:


[image: image12.wmf](
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Вышло два вариант центра окружности: 
[image: image13.wmf](
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 Нас устраивает оба. Окружность имеет вид:

[image: image14.wmf](
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 и 
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Построим их:
 [image: image16.png]


             [image: image17.png]



Вариант 2
Написать каноническое уравнение эллипса, фокусы которого лежат на оси абсцисс и симметричны относительно начала координат, если известно, что эксцентриситет эллипса 
[image: image18.wmf]1

2

e
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, а малая полуось равняется расстоянию от фокуса кривой 
[image: image19.wmf]2
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 к прямой 
[image: image20.wmf]43110
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. Сделать рисунок.

Решение:

Уравнение эллипса имеет вид: 
[image: image21.wmf]22
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. Причем 
[image: image22.wmf]22
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. Эксцентриситет равен
[image: image23.wmf]1
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Найдем фокус параболы  
[image: image24.wmf]2
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. Фокус равен 
[image: image25.wmf];0
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, при этом 
[image: image26.wmf]2
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. Отсюда 
[image: image27.wmf]2
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 и фокус равен 
[image: image28.wmf](
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Найдем расстояние от точки фокуса параболы до прямой  
[image: image29.wmf]43110
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. Для начала приведем уравнение прямой к нормальному виду. Найдем нормирующий множитель:


[image: image30.wmf]22
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Уравнение прямой в нормальном виде имеет вид:


[image: image31.wmf]4311
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Согласно правилу, возьмем теперь левую часть этого уравнения 
[image: image32.wmf]4311
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 и подставим в нее координаты данной точки. Абсолютная величина полученного числа и даст искомое расстояние:


[image: image33.wmf]413011411
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Малая полуось равна 
[image: image34.wmf]3
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. Найдем остальные параметры: 
[image: image35.wmf]222

2993.
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 Отсюда 
[image: image36.wmf]32

a

=

.
Уравнение эллипса имеет вид:


[image: image37.wmf]22
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[image: image38.png]



Вариант 3

Написать уравнение параболы и ее диссектриссы, если вершина параболы совпадает с центром окружности 
[image: image39.wmf]22

148560

xxyy
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, а фокус совпадает с правым фокусом кривой 
[image: image40.wmf]22
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. Сделать рисунок.

Решение:

Найдем центр окружности:


[image: image41.wmf](
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Центр окружности О(7;4). Зная центр найдем уравнение параболы. Подставим:

Найдем фокус эллипса 
[image: image42.wmf]22
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. Уравнение эллипса имеет вид 
[image: image43.wmf]22
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. Фокус равен 
[image: image44.wmf](
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, где 
[image: image45.wmf]22
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. Решаем: 
[image: image46.wmf]8132497

c

=-==

.

Фокус параболы имеет вид 
[image: image47.wmf](7;0)
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Если вершина параболы т. О(7;4), а фокус т. 
[image: image48.wmf](7;0)

F

, то у нас парабола с ветвями вниз и имеет вид:
[image: image49.wmf](
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.Расстояние между фокусом и вершиной параболы равно 
[image: image50.wmf]2
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 и оно равно 4, следовательно 
[image: image51.wmf]8
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. Подставим все известные значения в формулу:

 
[image: image52.wmf](
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Уравнение диссектриссы равно 
[image: image53.wmf]4
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Вариант 4
Через середину отрезка, что соединяет правый фокус кривой 
[image: image54.wmf]22
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 и центр окружности 
[image: image55.wmf]22
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, провести прямую с угловым коэффициентом равным радиусу этой окружности. Сделать рисунок.

Решение:

Рассмотрим уравнение гиперболы:

[image: image56.wmf]22
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Для нахождения фокуса 
[image: image57.wmf](;0)
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 найдем 
[image: image58.wmf]c

: 
[image: image59.wmf]222
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. Следовательно 
[image: image60.wmf]5
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, а 
[image: image61.wmf](
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Рассмотрим уравнение окружности:


[image: image62.wmf](
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Центр окружности т. 
[image: image63.wmf](
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 и радиус равен 4. Найдем середину отрезка 
[image: image64.wmf]OF

:


[image: image65.wmf](
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Уравнение прямой имеет вид:
[image: image66.wmf]ykxb
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, где 
[image: image67.wmf]k

 - угловой коэффициент равный 4. Подставим точку М в уравнение:
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Каноническое уравнение имеет вид: 
[image: image69.wmf]416,5
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Вариант 5
Составить уравнение прямой, которая проходит через центр кривой 
[image: image70.wmf]22
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xxyy
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 параллельно той асимптоте гиперболы 
[image: image71.wmf]22
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, у которой положительный угловой коэффициент. Сделать рисунок.

Решение:

Рассмотрим уравнение окружности:

[image: image72.wmf](
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Центр окружности т. 
[image: image73.wmf](
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. Рассмотрим гиперболу:


[image: image74.wmf]22
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Асимптота гиперболы с положительным угловым коэффициентом имеет вид: 
[image: image75.wmf]b
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. Следовательно, 
[image: image76.wmf]1
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Нам необходима прямая параллельная данной асимптоте, то угловой коэффициент 
[image: image77.wmf]1
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 остается неизменным. Уравнение имеет вид: 
[image: image78.wmf]1
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. Подставим в уравнение точку О:


[image: image79.wmf](
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Уравнение имеет вид: 
[image: image80.wmf]114
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Вариант 6
Составить уравнение прямой, которая проходит через вершину кривой 
[image: image81.wmf]2
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 под углом 45
[image: image82.wmf]o

 к той асимптоте гиперболы 
[image: image83.wmf]22
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, у которой положительный угловой коэффициент. Сделать рисунок.

Решение:

Рассмотрим уравнение параболы:


[image: image84.wmf](
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Вершина параболы т. 
[image: image85.wmf](
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. Рассмотрим уравнение гиперболы:


[image: image86.wmf]22

22

44

1

41

2;1.

xy

xy

ab

-=

-=

==


Асимптота гиперболы с положительным угловым коэффициентом имеет вид: 
[image: image87.wmf]b
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. Следовательно, 
[image: image88.wmf]1
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. Отсюда можем сделать вывод, что данная асимптота наклонена под углом  45
[image: image89.wmf]o

 (
[image: image90.wmf](
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). Значит нам необходима прямая под углом  90
[image: image91.wmf]o

 проходящая через точку А. Эта прямая имеет вид 
[image: image92.wmf]yb
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. Подставим точку А получим: 
[image: image93.wmf]0
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.

Вариант 7
Записать каноническое уравнение  эллипса, оси которого совпадают с осями координат, если известно, что правая вершина эллипса расположена в центре кривой 
[image: image94.wmf]22
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xxy
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, а точка А 
[image: image95.wmf]5
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 лежит на эллипсе. Сделать рисунок.

Решение:

Рассмотрим уравнение окружности:


[image: image96.wmf](
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Центр окружности т. О 
[image: image97.wmf](5;0)

 и это правая вершина эллипса 
[image: image98.wmf](

)

;0

Fa

, то есть 
[image: image99.wmf]5
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.  Подставим т. А и 
[image: image100.wmf]5
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 в уравнение эллипса:

[image: image101.wmf]22
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Уравнение эллипса имеет вид: 
[image: image102.wmf]22
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Вариант 8
Записать уравнение  окружности, которое касается обоих осей координат и проходит через фокус кривой 
[image: image103.wmf]2
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. Сделать рисунок.

Решение:

Рассмотрим уравнение:


[image: image104.wmf](
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Вершина т. О 
[image: image105.wmf](
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, а 
[image: image106.wmf]8
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Каноническое уравнение окружности 
[image: image107.wmf](
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. Если же окружность касается осей координат, то 
[image: image108.wmf]00
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[image: image109.wmf](
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Так как окружность проходит через точку О получаем: 
[image: image110.wmf](
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Искомое уравнение 
[image: image111.wmf](
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Вариант 9
Вычислить расстояние от вершины ветки гиперболы 
[image: image113.wmf]2

9248

xyy

=-++

 к прямой 
[image: image114.wmf]6890
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. Сделать рисунок.

Решение:

Рассмотрим уравнение:


[image: image115.wmf](
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[image: image116.wmf](
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Вершина ветки гиперболы т. А 
[image: image117.wmf](
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. Найдем расстояние от точки до прямой   
[image: image118.wmf]6890
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[image: image119.wmf]43110
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. Для начала приведем уравнение прямой к нормальному виду. Найдем нормирующий множитель:


[image: image120.wmf](
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Уравнение прямой в нормальном виде имеет вид:


[image: image121.wmf]689
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Согласно правилу, возьмем теперь левую часть этого уравнения 
[image: image122.wmf]689
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 и подставим в нее координаты данной точки. Абсолютная величина полученного числа и даст искомое расстояние:


[image: image123.wmf](
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Вариант 10
Составить уравнение прямой, что соединяет левую вершину эллипса 
[image: image124.wmf]22
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 и середину отрезка 
[image: image125.wmf]AB

, где А (7;-5) и В (-5;-7). Сделать рисунок.

Решение:

Рассмотрим уравнение эллипса:


[image: image126.wmf](
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Следовательно, центр т. О 
[image: image127.wmf](
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[image: image128.wmf]2,1.
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 Левая вершина т. А 
[image: image129.wmf](
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Найдем вершину отрезка  
[image: image130.wmf]AB

:
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Построим уравнение проходящее через две точки О и М:


[image: image132.wmf]16
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Следовательно, 


[image: image133.wmf]1
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